Zadanie 5 Niech f : [0,1] — R bedzie funkcja ciaglta. Wykazaé, ze

m LSSy — o,
Jim o () =0

Zatozmy, ze f : R — R jest rozniczkowalna oraz, ze dla wszystkich x,y € R zachodzi nieréwnosé:

[f () = )l < 1f'(2) = f'()].

Rozwiagzanie. Poniewaz f jest ciagla na przedziale domknigtym i ograniczonym (zbiorze zwar-
tym), to jest jednostajnie ciagla czyli:

Ves0 Jo>0 taka, ze Vg e lr —yl <d=[f(z) — f(y)] <e.

Ustalmy (dowolnie) ¢ > 0 i dobierzmy do niego 6 > 0 tak by Vg cio1 [z -yl < § =
|f(x)— f(y)| < e. Nastepnie potézmy N = [1/0]. Zauwazmy, ze dla n > N zachodzi nieréwnosé

[f(k/n) = f((E+1)/n)| <&, skad

n ln/2]
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Dobierzmy teraz No > N tak by dla n > Ny zachodzila nieréwnosé ’%‘ < §. Otrzymujemy

zatem dla n > No
n

A ()] <o
k=1

Teza wynika z dowolnosci wyboru € > 0.



